
  

5R]ãLUXM~FH�D[LyP\�SUH�SURSR]LþQ~�ORJLNX 
 

(NYDþQp�D[LyP\� 
Axióm reflexivity :   

X = X 
 

Axióm symetrie :  
X = Y → Y = X 

 
Axióm tranzitivity :  

X = Y ∧ Y = Z → X = Z 
 

$[LyP�IXQNþQHM�VXEVWLW~FLH��  
X1 = Y1 ∧ X2 = Y2 ∧ ... ∧ Xn = Yn → f(X1, X2, ..., Xn) = f(Y1, Y2, ..., Yn) 

�SUH� XERYR Q~�Q-árnu funkciu f) 
 

Axióm predikátovej substitúcie :  
X1 = Y1 ∧ X2 = Y2 ∧ ... ∧ Xn = Yn ∧ p(X1, X2, ..., Xn) → p(Y1, Y2, ..., Yn) 

�SUH� XERYR Qê�Q-árny predikát p) 
 
 

Axiómy pre kvantifikátory. 
8QLYHU]iOQ\�VXEVWLWXþQê�D[LyP�� 

∀x Φ(x) → Φ(τ) 
(τ�MH� XERYR Qê�WHUP� 

Vysvetlenie: ak Φ�SODWt�SUH�YãHWN\�NRQãWDQW\�XQLYHU]D��SRWRP�SODWt�SUH� XERYR Q~��QDPL�]YROHQ~�D teda 
DM�SUH� XERYR Qê�WHUP��SUHWRåH�MHKR�Y\KRGQRWHQtP�GRVWDQHPH�RSl �OHQ�NRQãWDQWX�XQLYHU]D� 
 
([LVWHQþQê�VXEVWLWXþQê�D[LyP�� 

Φ(τ) → ∃x Φ(x) 
(τ�MH� XERYR Qê�WHUP� 

Vysvetlenie: ak Φ platí pre nejaký term, platí aj pre nejakú konštantu (ktorá je vyhodnotením tohto 
termu), a teda tvrdenie ∃x Φ(x) platí, lebo taká konštanta x�VNXWRþQH�H[LVWXMH��-H�QDSUtNODG� Wi��NWRUi�
vznikne vyhodnotením termu τ. 

 
Henkinov svedecký axióm : 

∃x Φ(x) → Φ(σ) 
(σ je nová, doteraz v G{ND]H�HãWH�QHSRXåLWi�NRQãWDQWD� 

Vysvetlenie: ak existuje nejaká konštanta, pre ktorú Φ platí, potom si túto konštantu pomenujme σ. 
3UHWRåH�SUHGSRNODG�WYUGHQLD��∃x Φ(x)) nehovorí o WHMWR�NRQãWDQWH�QLþ�EOLåãLH��QDSUtNODG�DNR�MX�]tVND ���
PXVtPH�VL�MX�]DYLHV �DNR�QRY~��GRWHUD]�HãWH�QHSRXåLW~�NRQãWDQWX��SUHWRåH�R QHM�QLþ�EOLåãLH�QHYLHPH� 

 
Henkinov protipríkladový axióm : 

Φ(σ) → ∀x Φ(x) 
(σ je nová, doteraz v G{ND]H�HãWH�QHSRXåLWi�NRQãtanta) 

 

Prídavok: dôkaz platnosti Henkinovho protipríkladového axiómu. 
Vyjdime z nasledujúceho tvrdenia (T1) : (∃x ¬Φ(x))  ∨  (∀x Φ(x))��NWRUp�KRYRUt��åH�EX �H[LVWXMH�QHMDNi�
konštanta, pre ktorú predikát Φ� QHSODWt�� DOHER� �WHGD� NH � WDNi�QHH[LVWXMH�� SRWRP��Φ� SODWt� SUH� NDåG~�
NRQãWDQWX�� 1D� SUY~� þDV � WYUGHQLD� �∃x ¬Φ(x)�� SRXåLMHPH� +HQNLQRY� VYHGHFNê� D[LyP�� WHGD�
∃x ¬Φ(x) → ¬Φ(σ), kde σ�MH�QRYi��GRWHUD]�QHSRXåLWi�NRQãWDQWD��-H�WR�SUiYH�Wi�NRQãWDQWD��SUH�NWRU~�Φ 
neplatí,  v SUtSDGH��åH�SODWt�SUYi�þDV �WYUGHQLD�7���7YUGHQLH�7��WHGD�PRåQR�SUHStVD �QDVOHGRYQH��7�����
¬Φ(σ)  ∨  (∀x Φ(x)). Toto je ale iba inak zapísaná implikácia Φ(σ)  →  (∀x Φ(x))�þR�MH�SUHVQH�+HQNLQRY�
protipríkladový axióm. 


