
  

Konjunktívna normálna forma 
 
 

Definícia 1. 
Klauzulou nazveme formulu tvaru x1 ∧ x2 ∧ ... ∧ xn → y1 ∨ y2 ∨ ... ∨ ym, kde x1 ... xn a y1 ... ym sú 
SURSR]LþQp�DWyP\��W]Q��NRQãWDQW\�True, False�DOHER�SURSR]LþQp�SUHPHQQp� 
Poznámka 1. 
Klauzulu x1 ∧ ... ∧ xn → y1 ∨ ... ∨ ym PRåQR�StVD �DM�Y�WYDUH�¬x1 ∨ ¬x2 ∨ ... ∨ ¬xn ∨ y1 ∨ y2 ∨ ... ∨ ym. 

Definícia 2. 
+RYRUtPH��åH�IRUPXOD�F je v konjunktívnej normálnej forme, ak je zapísaná ako konjunkcia klauzúl, 
F = [ x11 ∧ ... ∧ x1 n1 → y11 ∨ ... ∨ y1 m1 ] ∧ [ x21 ∧ ... ∧ x2 n2 → y21 ∨ ... ∨ y2 m2 ] ∧ ... ∧ [ xk1 ∧ ... ∧ xk nk → 
yk1 ∨ ... ∨ yk mk ]. Formula v konjunktívnej normálnej forme sa niekedy zapisuje len ako zoznam 
klauzúl. 

Veta 1. 
.X� NDåGHM� IRUPXOH�F� REVDKXM~FHM� OHQ� SURSR]LþQp� DWyP\� D logické spojky (¬, ∧, ∨, →, ↔), existuje 
formula F´ v konjunktívnej normálnej forme, ktorá je s RX�HNYLYDOHQWQi��W]Q��SODWt�F ≡ F´. 
Dôkaz. 
.RQãWUXNþQH�� 8NiåHPH� SRVWXS�� DNR� PRåQR� XERYR Q~� IRUPXOX� F� SUHWUDQVIRUPRYD � QD� F´ 
v NRQMXQNWtYQHM�QRUPiOQHM�IRUPH��%XGHPH�SRXåtYD �QDVOHGXM~FH�WUDQVIRUPDþQp�SUDYLGOi�� 
3UDYLGOR����VD�QD]êYD�LQLFLDOL]DþQp� 

1. f ≡ True → f. 
Pravidlá 2. a ���RGVWUD XM~�QDGE\WRþQp�ORJLFNp�NRQãWDQW\�– sú len kozmetického charakteru. 

2. f ∧ True → g ≡ f → g.  
3. f → g ∨ False ≡ f → g. 

Pravidlá 4. – 7. eliminujú negácie. 
4. ¬f ∧ g → h ≡ g → f ∨ h, 
5. f → ¬g ∨ h ≡ g ∧ f → h 

Pravidlá 4. a ���PRåQR�RGYRGL �V SRXåLWtP�]iSLVX�LPSOLNiFLH�SRG D�SR]QiPN\����âSHFLiOQ\PL�SUtSDGPL�
predchádzajúcich dvoch pravidiel sú pravidlá 6. a 7. 

6. ¬f → g ≡ True → f ∨ g. 
7. f → ¬g ≡ g ∧ f → False. 

Nasledujúce pravidlá eliminujú disjunkcie z predpokladov a konjunkcie zo záverov implikácie. 
8. f ∨ g → h ≡ [ f → h ] ∧ [ g → h ] (vznikajú dve klauzuly). 
9. f → g ∧ h ≡ [ f → g ] ∧ [ f → h ]��RSl �Y]QLNDM~�GYH�NODX]XO\�� 

Implikácie a ekvivalencie v pôvodnej formule najprv nahradíme ich ekvivalentným zápisom pomocou 
negácií, konjunkcií a disjunkcií, a DOHM�SRVWXSXMHPH�XYHGHQêPL�SUDYLGODPL� 
DKNR�VD�PRåQR�SUHVYHGþL �� åH�XYHGHQp�SUDYLGOi� SRVWXSQH� ]QLåXM~�PLHUX�S{YRGQHM� IRUPXO\�Då�NêP�QH]RVWDQH� OHQ� MHGQD� YH Ni� NRQMXQNFLD� NODX]~O� ]ORåHQêFK len z SURSR]LþQêFK� DWyPRY�� NWRUi� MH� WHGD�

v konjunktívnej normálnej forme. QED. 

Príklad 1. 
F = (x2 ∨ ¬((x5 ∧ ¬x1) ∨ ¬x3)) ∧ ¬(x1 ∨ x3) ≡ (1.) 
True → (x2 ∨ ¬((x5 ∧ ¬x1) ∨ ¬x3)) ∧ ¬(x1 ∨ x3) ≡ (9.) (vznikajú dve klauzuly, redukujem obe paralelne) 
[ True →  x2 ∨ ¬((x5 ∧ ¬x1) ∨ ¬x3) ] ∧ [ True → ¬(x1 ∨ x3) ] ≡ (5.) (7.) 
[ ((x5 ∧ ¬x1) ∨ ¬x3) ∧ True → x2 ] ∧ [ (x1 ∨ x3) ∧ True → False ] ≡ (2.) (2.)  
[ (x5 ∧ ¬x1) ∨ ¬x3 → x2 ] ∧ [ x1 ∨ x3 → False ] ≡ (8.) (8.) 
[ x5 ∧ ¬x1 → x2 ] ∧ [ ¬x3 → x2 ] ∧ [ x1 → False ] ∧ [ x3 → False ] ≡  (4.) (6.) 
[ x5 ∧ → x1 ∨ x2 ] ∧ [ True → x3 ∨ x2 ] ∧ [ x1 → False ] ∧ [ x3 → False ] = F´. 
Výsledná formula F´ je v konjunktívnej normálnej forme a obsahuje štyri klauzuly. 


