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1: L´Hospital 
Veta 102 (prvé L´Hospitalovo pravidlo). Nech a∈
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(i)  limx→af(x)= limx→ag(x)=0 
(ii)  (∀x∈I\{a} ) (g(x)≠0) 
(iii) (∀x∈I\{a} ) (g´(x)=0 ⇒ f ´(x)≠0). 
Potom platí : ak existuje (vlastná, alebo nevlastná) limx→a(f(x)/g(x))= limx→a(f ´(x)/g´(x)). 

Veta 103 (druhé L´Hospitalovo pravidlo). Nech a∈
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               f, g : I\{a}→
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(i)  limx→a g(x) =∞, 
(ii)  (∀x∈I\{a} ) (g´(x)=0 ⇒ f ´(x)≠0). 
Potom platí : ak existuje (vlastná, alebo nevlastná) limx→a(f ´(x)/g´(x)), tak existuje aj limx→a(f(x)/g(x)) a 
 limx→a(f(x)/g(x))= limx→a(f ´(x)/g´(x)). 

 
2:Taylorove polynómi 
Lema1 Nech funkcie f,g sú definované na okolí bodu a∈R a sú tam (n-1) krát diferencovatelné  a majú v bode a n-tú 
deriváciu 
           ak f(a)=g(a)=f (́a)=g (́a)=.....=f

(n-1)
=g

(n-1)
=f

(n)
=0, a g

(n)≠0 tak na niektorom prstencovom okolí bodu a plartí  
           ∀ x ∈ P(a),|f(x)|<|g(x) |  67��
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            P(x)= P(a)+P (́a)(x-a)+(P
(2)

(a)/2!)*(x-a)
2
+...+(P

(n)
(a)/n!)*(x-a)

n
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Def Nech funkcia f: I→R je n-krát diferen
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 bode a∈I. Polynóm       

        Tn(x)= f(a)+f (́a)(x-a)+(f
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2
+...+(f

(n)
(a)/n!)*(x-a)

n
 sa nazýva Taylorov polynóm rádu n funkcie f v bode a. 

         Ak a=0 hovoríme o M Ć Laurenovom polynóme. 
Veta (o lokálne najlepšej aproximácií funkcie f v bode a Taylorovými polynomami ) Nech f: I→R je n-
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         v bode a∈
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 bode a, potom  
         existuje  P(a) s 
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Veta Nech f: I→R je n-
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        polynóm rádu n funkcie f  v 
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x→a(f(x)-T(x))/ (x-a)
n
, f(x)-T(x) - je chyba ktorej sa dopustíme ak  �1�$
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    Def Funkcia F: I→R sa nazýva primitývna funkcia k funkcií f: I→R ak F (́x)=f(x) x∈I. 
    Veta (Dôkaz v 
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→R je spojiá funkcia, tak k nej existuje primitývna funkcia. 

    Veta  Nech F: I→R je primitývna funkcia k funkcií f: I→R potom funkcia G: I→R je primitývna funkcia f funkcií f práve  �&� �#��25+�� [
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            ∫f(x)dx={F(x)+c, c∈R} 
    3.2: Metódy integrovania 
    Veta (Metóda rozkladu) ∫(c1.f1(x)+c2.f2(x)+...+cn.fn(x) )dx = c1∫f1(x)dx + c2∫f2(x)dx+ c3∫f3(x)dx+...+ cn∫fn(x)dx 
    Veta (Metóda pre partes ) Nech f,g : I→
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            potom existuje primitývna funkcia k funkcii f ǵ a platí  ∫f (́x)g(x) dx = f(x)g(x)-∫f(x)g (́x) dx 
   Veta (o substitúcií) Nech F: I→R je primitývna funkcia k funkcii f: I→R. Nech g: J→
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            primitývna funkcia k funkcii f(g(x)).g (́x) je funkcia F(g(x)), tj.  
            ∫f(g(x)).g (́x) dx= |g(x)=t, g (́x)dx=dt|= ∫f(t) dt = F(t) +c = F(g(x))+c. 
     Veta (druhá veta o substitúcií)  Nech f: I→R je spojitá funkcia, nech g: J→
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             F: J→R je primitývna funkcia k funkcii f(g(x)g (́x) potom F(g-1(t))   (kde g(g-1(t))=t ∀t∈I ) je primitývna funkcia k  
             funkcii f , potom  ∫ f(t) dt = t=g(x), dt=g (́x) dx  = ∫ f(g(x))g (́x)dx = F(x)+c = F(g-1(t))+c. 


